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1. Principais Conceitos da Geometria Espacial 

• Espaço Tridimensional: O conjunto de todos os pontos no espaço, 
representado por três coordenadas (x, y, z). 

• Sólidos Geométricos: Objetos tridimensionais com volume. 
Exemplos incluem cubo, esfera, cilindro, cone e pirâmide. 

• Cubo: Um poliedro com seis faces quadradas congruentes. Todos os 
ângulos são retos. 

• Esfera: Um conjunto de pontos equidistantes de um ponto chamado 
centro. Não possui faces, arestas ou vértices. 

• Cilindro: Um sólido com duas faces circulares congruentes e uma 
superfície lateral que é um retângulo. 

• Cone: Um sólido com uma face circular (base) e uma superfície 
lateral que é um setor circular. 

• Pirâmide: Um poliedro com uma base poligonal e faces laterais 
triangulares que se encontram em um ponto chamado vértice. 

• Volume: Medida tridimensional que indica quanto espaço um objeto 
ocupa. A fórmula para o volume depende do tipo de sólido. Por 
exemplo, o volume de um cubo é dado por  

• Área Superficial: A medida da área total da superfície de um 
objeto tridimensional. A fórmula para a área superficial também 
depende do tipo de sólido. 

• Diagonal de um Cubo: A reta que liga dois vértices não adjacentes 
de um cubo. 

• Altura de um Cilindro ou Cone: A distância perpendicular entre as 
bases. 

• Diâmetro de uma Esfera: O dobro do raio, representando a maior 
distância entre dois pontos na esfera. 

• Teorema de Tales para Espaço: Se uma reta é paralela a um 
plano e intercepta dois planos não paralelos, então ela intercepta 
todas as linhas de interseção desses planos proporcionalmente. 

 

 

 

 

 



2. Poliedros  
 

• Definição  

• Elementos  

• Classificação dos poliedros  

• Quanto a forma  

• Quanto ao número de faces  

 

Os poliedros são sólidos geométricos tridimensionais formados por faces 
planas que são polígonos. Eles são um tópico fascinante na geometria e 
aparecem frequentemente tanto em contextos teóricos quanto em 
aplicações práticas. Vamos explorar sua definição, elementos 
constituintes, classificação quanto à forma e ao número de lados, e 
também visualizar algumas figuras. 

 

 
 

 
 

 

 
 



 
 

 
 

 
 

 

 

 

 

 



Conclusão: 

Os poliedros são uma parte essencial da geometria tridimensional. Eles 
são não apenas matematicamente fascinantes, mas também altamente 
aplicáveis em várias áreas do conhecimento. Com sua rica diversidade de 
formas e simetrias, os poliedros continuam a ser um objeto de estudo e 
admiração, tanto na matemática pura quanto nas suas aplicações 
práticas. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



3. Relação de Euler 

 

A Relação de Euler é uma fórmula fundamental na geometria dos 
poliedros convexos, descoberta pelo matemático suíço Leonhard Euler. 
Essa fórmula estabelece uma relação simples e poderosa entre os 
principais elementos de um poliedro: vértices (V), arestas (A) e faces 
(F). 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



4. Poliedros de Platão 

 

Os poliedros de Platão são sólidos geométricos que possuem faces 
congruentes, compostas por polígonos regulares, e o mesmo número de 
faces se encontra em cada vértice. São considerados os sólidos mais 
simétricos e perfeitos, e apenas cinco desses sólidos existem. 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

  



5. Poliedros Regulares  

Poliedros regulares são sólidos geométricos em que todas as suas faces 
são polígonos regulares congruentes, e todos os ângulos sólidos formados 
nos vértices são iguais. Esses poliedros são uma generalização dos 
Poliedros de Platão, que são um subconjunto específico dos poliedros 
regulares. Todos os poliedros regulares são altamente simétricos, e essa 
simetria se manifesta tanto nas faces quanto nos ângulos dos vértices. 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 



6. Prismas 

• Conceito  

• Elementos  

• Classificação  

• Secção  

• Superfícies  

• Volume  

 

Um prisma é um poliedro que possui duas faces paralelas e congruentes 
chamadas de bases, e todas as outras faces são paralelogramos. As bases 
podem ser qualquer polígono, e a estrutura do prisma é formada ao 
"arrastar" essa base ao longo de uma direção perpendicular, criando o 
corpo do prisma. 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

  



7. Paralelepípedos  

• Paralelepípedo retângulo ou ortoedro  

• Cubo ou hexaedro regular  

 

Um paralelepípedo é um prisma cujas bases são paralelogramos. Em 
termos mais simples, é uma figura tridimensional formada por seis faces, 
todas elas paralelogramos. Se as faces forem todas retangulares, o 
paralelepípedo é conhecido como paralelepípedo retângulo ou caixa 
retangular. 

 

 
 

 
 

 
 



 
 

 
 

 
 

 

 

 

 

 

 



8. Pirâmides  

• Definição  

• Classificação  

• Relações métricas numa pirâmide regular  

• Pirâmide quadrangular regular  

• Pirâmide triangular regular  

• Pirâmide hexagonal regular  

• Tetraedro regular  

• Secção da pirâmide  

 

Uma pirâmide é um poliedro formado por uma base poligonal e faces 
triangulares que se encontram em um ponto comum chamado vértice. A 
base pode ser qualquer polígono, e as faces triangulares são chamadas de 
faces laterais. 

 

 
 

 
 



 
 

 
 

 
 

 
 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



9. Cilindro 

• Definição  

• Classificação  

• Secção transversal e meridiana 

 

 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



10. Cone de Revolução 

• Definição  

• Classificação  

• Secção transversal e meridiana de um cone de revolução  

• Cone equilátero  

• Secção nos cones  

 

Um cone é um sólido geométrico tridimensional que possui uma base 
circular e uma superfície lateral curva que se estreita até um ponto 
chamado de vértice. O cone é gerado pela união de todos os segmentos 
de reta que conectam cada ponto da base ao vértice. 

 

 
 

 



 
 

 
 

 
 



 
 

 

  



11. Esfera  

• Definição  

• Secção na esfera  

• Eixo, pólo, paralelo, equador e meridiano  

• Esfera inscrita num cubo  

• Cubo inscrito numa esfera  

 

Uma esfera é um sólido geométrico tridimensional definido como o 
conjunto de todos os pontos no espaço que estão a uma distância fixa (o 
raio, r) de um ponto central chamado de centro da esfera. A superfície 
de uma esfera é perfeitamente simétrica em relação ao seu centro. 

 

 
 



 
 

 
 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



12. Área e Volume dos Poliedros de Platão (algebricamente e por 
matrizes)  

Os poliedros de Platão são sólidos geométricos convexos com faces 
regulares idênticas, vértices e ângulos iguais. Existem cinco poliedros de 
Platão: o tetraedro (4 faces), o hexaedro ou cubo (6 faces), o 
octaedro (8 faces), o dodecaedro (12 faces) e o icosaedro (20 faces). 

Para calcular a área e o volume desses sólidos, utilizamos fórmulas 
específicas, que podem ser derivadas de suas propriedades geométricas. 
Vamos abordar o cálculo da área e do volume usando métodos algébricos 
e uma breve introdução ao uso de matrizes. 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 



13. Corpos redondos 

 

Os corpos redondos são sólidos geométricos tridimensionais cujas 
superfícies contêm partes curvas. Eles são caracterizados por 
apresentarem seções transversais circulares ou elípticas e incluem três 
principais tipos: cilindros, cones e esferas. Vamos explorar cada um 
deles com foco em suas definições, propriedades e fórmulas principais. 

 

 

 

 



 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



14. Cunhas e Calotas 

 

Cunhas e calotas são conceitos geométricos relacionados a seções de 
esferas e cilindros. Ambos representam partes específicas desses sólidos 
quando cortados por planos. Vamos explorar a definição, propriedades e 
fórmulas matemáticas relevantes para cada um. 

 

 

 



 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



15. Tronco de cone e de pirâmide 

Os conceitos de tronco de cone e tronco de pirâmide surgem ao 
seccionar um cone ou uma pirâmide por um plano paralelo à sua base, 
separando-o em duas partes. O tronco é a porção restante entre a base 
original e o plano de corte. Vamos explorar as definições, propriedades, e 
fórmulas matemáticas relevantes para cada um. 

 

 

 



 

 

 

 



 

 

 
 



 


